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Geometrické aplikace dvojného integrálu

1 Plocha desky D:

∫∫
D

dxdy

2 Je-li f (x , y) > 0:
Objem tělesa s podstavou D

ohraničeného plochou z = f (x , y)∫∫
D

f (x , y) dxdy

je-li D obdélńık, jedná se o objem
hranolu s obdélńıkovou podstavou D,
který je shora ohraničen plochou
z = f (x , y),

je-li D kruh/elipsa – objem válcovitého
tělesa nad deskou D, které je shora
ohraničeno plochou z = f (x , y)



Fyzikálńı aplikace (mechanické charakteristiky desky D)

1 hmotnost desky D, jej́ıž hustota neńı konstantńı, ρ(x , y) = f (x , y)

m =

∫∫
D

f (x , y)︸ ︷︷ ︸
ρ(x,y)

dxdy

2 statický moment D vzhledem k ose x , resp. y je určen vztahem

mx =

∫∫
D

y · ρ(x , y)︸ ︷︷ ︸
f (x,y)

dxdy my =

∫∫
D

x · ρ(x , y)︸ ︷︷ ︸
f (x,y)

dxdy

3 soǔradnice těžǐstě T = [Tx ,Ty ] D jsou určeny:

Tx =
my

m
Ty =

mx

m

4 moment setrvačnosti D p̌ri rotaci kolem osy x , (resp. y , z) je

Jx =

∫∫
D

y2 · ρ(x , y)︸ ︷︷ ︸
f (x,y)

dxdy Jy =

∫∫
D

x2 · ρ(x , y)︸ ︷︷ ︸
f (x,y)

dxdy

Jz = Jx + Jy =

∫∫
D

(x2 + y2) · ρ(x , y)︸ ︷︷ ︸
f (x,y)

dxdy
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