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1. stfed a polomér konvergence,
2. interval absolutni konvergence,
3. ve kterych bodech fada konverguje relativneé,

4. ve kterych diverguje.

Vysledek

Poznamka: Pro prehlednost zac¢inam vysledky ptifazenymi k jednotlivym bodtm, postup je uveden déle.
1. stfed konvergence xg = —2; polomér konvergence R = 3/4,
2. interval absolutni konvergence: (—11/4; —5/4),
3. fada konverguje relativné v bodé x = —11/4,

4. tada diverguje v intervalu (—oo, —11/4) U (—5/4; +00).

Postup reseni
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< 1, pak zadand rada konverguje absolutné podle d’Alembertova kritéria.
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Po dosazeni vysledku z vyse uvedeného vypoc¢tu do d’Alembertova kritéria:
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Z této nerovnice je ziejmé, ze stied konvergence je —2 a polomér konvergence 3/4. Vysledny in-
terval absolutni konvergence tedy jisté bude zahrnovat interval (—2 —3/4;—2+3/4) = (—11/4; —5/4).
D’Alembertovo kritérium také urcuje, ze v intervalech (—oo; —11/4) a (—5/4;00) fada diverguje. Zbyvé
tedy uréit chovéni fady pouze pro dvé hodnoty x, jmenovité x = —11/s a x = —5/4.
5 n-(3)".4n
r=—>-—a,= (3)° S
4 32 +1) n’+1
11 n-(=3)".4n —1)".
C=—" g, = (4) :( )" n
4 3n(n? +1) n2+ 1
Prvni fadu (z = —5/4) srovndm s harmonickou fadou b,, = Z —.
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Podle limitniho srovnéavaciho kritéria plati, Zze pokud Vn € N : a,, > 0,0, > 0 a lim b—n = c € (0;00),
n— oo n

o0 o0
pak Z a,, konverguje pravé tehdy, kdyz konverguje Z b,. V tomto piipadé je Z b, harmonicka rada,

n=1 n=1 n=1

kterd diverguje, proto diverguje i Z Q-
n=1

Druhou fadu (x = —11/4) posoudim pomoci Leibnizova kritéria. Jeho pfedpoklady jsou nésledujici:
o0

Vn € N:apy1 < ay, lim a, = 0. Jsou-li tyto pfedpoklady splnény, pak fada Z(—l)” - an, je konver-
n—oo

n=1

gentni.
Radou, kterd musi splnit pfedpoklady, bude tedy stejné jako v pfedchozim pifipadé fada
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Upa1 < Qp
n+1 n
(n+1)2+1 <n2+1
(n+1)(n*+1) < n(n®+2n+2)
P4 n?tn+1<n® 20242

n < n?+1 pro jakékoli n € N.

Je evidentni, ze plati také lim a, = 0. Z toho vyplyva, ze druhd fada konverguje podle Leibnizova
n—oo

kritéria. Prvni fada, ktera je vlastné radou absolutnich hodnot ¢lent druhé fady, je divergentni, mohu
tedy prohlésit, ze druhd fada konverguje relativné.



